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fag. 19. libri mei De. Ipfgutis. lyfiuitorum. ordinibus, pre- 
clariffima ejufdem. erga univerfam Mathefim: merita cum 
laude commemorans, quibus: nihil. detractum volebam, 
dum. Vallifium ab ejus oppofitionibus vindicarem, unius. 
veritatis amore, non eidem contradicendi fludio,, incen- 
fus , quemadmodum &. $47. 76. ad calcem operis abundé 
confirmavi, quanti apud. me ponderis. ejufdem. effet. au- 
Goritas ultr, figmficans,, fuperfluum jam: duco ; animi mei 
candorem apud «quos. Lectores. uberiori. fenfum. meorum. 
fignificatione purgare, aut arepliora venerationis. me: er-- 
ga. celeberrimum Virum Teftimonia proferre; Sed ad qua- 
fionem apud: nos; exeitatam. propius. accedens, uter no- 
ftrum merz Logomachiz titulo certaverit , manifeffare co- 
conabor: quamquam ex Jis; que dudum: artic. 7. fextz Dia- 
rij Veueti a me dicta funt; ( a quibus jam hic. repetendis 
coníulto abftinebo ) res fufficienter decifa videri. poffet, 
| idi | ^. nif 
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nifi Viridem Clariffimus illis minime acquiefcens, fibi per 
me uberius fatisfieripoftülaret. ————— 

2. Varignonii Ícriptum 752 Mogumentis Regie Academe 3. 
Februarii 1706:totidem ejus verbis latiné redditis fic ha- 
bet: D. Valüs men[uram inquirens Spatiorum, que ab. by- 
perbolis , d afymptotis futs comprebenduntur , cum pro. ex- 
prelfoue sionuullorum ejufmodi. spatiorum negatrvas amagiitu- 
dines irvenifet , cadem plufquam infrnita credidit... At. quan- 
doquidem boc quod eff plufquam infinitum, femper. inibi «i- 
fium fuit. contradiclionem involvere , id me unpulit , ut enoda- 
tionem bujus my[Irià inquirerem , quod plané evanefcet , ubi 
oflendero ,1d quod' ab boc Auctore pro exprejfFone fpatii. pluf- 
quam infmiti accipitur , tequidem. fpatuum .abfolnté. infinitum 
efle, fed plan? füztum , 'quod' tamen revera complementum 
fft [patit infiniti ; atque adeb bypertolus , d» ipJarum afympto- 
jos baudquaquam comprebendere fpatia plu[quam infmita , ut 
bic Anctor credit. (3.) " | 
—. 3. Ex hoc paragrapho tres diflin&tas queftiones excita- 
ti poffe video: duas de re, tertiam de nomine. Prima eft, 
an fpatia, que D. Vallis confideravit fint meré finita, & 
tantum complementa quadam fpatiorum fimpliciter, & 
abfoluté infinitorum , ut Varignonio vifa funt; an vero 
ufque adeo infinita fint, ut ipfifmet fpatiis arearum. hy- 
perbole prime Apollonianz (ad quam naturali quodam 
ordine referri intelliguntur ) licét jam abfoluté infinitis , 
fint infinities majora, adeó ut ad hxc ipfa comparari que- 
ant, ut infinite magnitudines ad finitas, quemadmodum 
* 7 GLI20JV. E105 S TUS VC : cer- 
(13 Mosfieur V Vallis cherchant Ja mefure des Efpaces renfermez par des hy. 
- perboles & leurs: afymptotes , & 'aiant trouvé pour l'expreffion de quelques- 

uns de ces Efpaces des grandeurs negatives, a crü qu' ils etoient plus qu' in- 
finis. Mais comme un plas qu' infini m'a toüjourt párü renfermer une contra- 
- diétion , cela m' a"determineé à chercherile denóuement: de ce myftere , qui cetz 
.. fera d' en etre un; des qne j' aurai. fait voir qne ce que cet. Auteur prend: pour 
l'expreffion d'un Efpace rlus' qu' infini n'e pas meme celle: d'un infini , mais 
feulemznt d' un , Efpaee fini, qui eft à la verità le complement d' un Efpace 


infini ; & qu'ainfi les hyperboles & leurs a(ymptotes ne renferment point d' Ef- 
paces plus qu' infinis, comme cet Auteur l'a pretendu, 


AdExcépt.Várignon. — 3 

certe Valhlitias: credidit ,atque;ego! demonftravi ,.&. nunc 
tandém:;ipíe Varignonius mecum recognoícere. jam, non 
dubxtat in. füorderipto-Apologetico ?, Secunda quzftio efle 
poteft ;:-an legitimo: argumento. Vallifius tam enormem 
cjufmodi:hyperbolicorum fpatiorum meníuram ex.néga- 
tvisexpreflionibus; eorum indices referentibus, deduxerit: 
an vero-imde reds porius: finitas ;; inverfo. dumtaxat fitu 
ad oppofiraiti ordinate partem jacentes y, colligere debuif- 
iet? cd ertia am: ejufrogy infinite. magnitudines ,. quz. aliis 
adliuc abfolute apfinitis fins infinities majores, quatenus 
tales,1doneo vocabulo Pívfquam —infiite dici mererentur ? 

4. Ego. poflremam.hane quzftionem., utpote indignam, 
pus m Vins Mathematicis lerió agitetur , plané mon aitigi; 
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fibi proprititi , & fingularémi, quo denotant has ipfas ma- 
gnitudines, quas pfiefato riiódo excedunt , efle fimpliciter 
infinitas, five eafdem iterum fupéerare quamlibet finitam 
magnitudinem ultra omnem proportionem. Quemadmo- 
dum etiam fecundz differenti, live infinité parva fecun- 
di gradus , duplicem pariter involvunt refípectum , quorum 
altero infinities faperari fignificantur ab: alia. quantitate , 
ut generatim omnibus itifinité. parvis refpectivé. acceptis 
convenire debet: altero autem fpecialius 1nnuitur , ipfam- 
met quantitatem; a qua fic füperantur , effe adhuc anfini- 
ties minorem qualibec fmita, five ordinaria magnitudine. 
5. Unde-evaneícit omnis repugnantia quam Vir Cl. in 
hoc terminó apprehendit ; Veram enim, & ipfiufmet con- 
feffione realem notionem ; unius infiniti alio infinities ma- 
Joris , cut ion permittat peculiari hoc vocabulo fignificari? 
Aut cr fatis €órgrua hujds idee! expreffio ipfi videatur, 
fi quis quantur&diquod május infinito dixerit , fecusautem 
fi plufquam i&fitituri^nominaverit? Gallice fortaffs lo- 
Quele elesantia eam phrafimrtion-feret; cui nos tali. jarn 
inde d vétuftiffiniis tertipotibus áffuevimus : INam , cum ce- 
leberrimius' Cardinalis Petrus Bembus inter primarios lin- 
ue noftre iluftratores fumma cam "aüctoritate. fpectabi- 
Bis ia ctloquiisad Afihim eaftrüm comnpofitis , fub initium 
libri fécuidy e&prefse notaffet ; ex. univerfis quidem ho- 
inidibüs ?"/fazfóy teperiri, qui aüreis , fericis, gemmeifque 
Ornamértis corpus "tégete; ad décoráre» contendunt; at 
hng2-plofaudim ifinitós eos «ffe , quive folidis virtutibus 
animütb induere; vel aliquit falter'houelti. fpecie velare 
penitus negligunt ;[1/] iütetpres Gallicus ejus. tractatus 


] d dis 11 Toan- 


[*.] Péréiocch? miuso € cofi. vile ; che 1a fua perfona: d' alcnno veftimento non 

.rj:ficuopra, & infiniti fono coloro, che nelle lucide porpore, e nelle dilicate 
.. fete, e nell oro ifteffo cotanto pregiato fafciandolas e delle pi rate! gem- 

^7 me'illüfttándalá y con la portato, pér piü-di grazia ;; e prü d'; ornamento le 

/.  ,dare:.dove fi veggiono, tutto 'l, giorno vie p; cbe infiniti. di quegli uomini, 
e,quili la lot miente non folo-delle vére, e fode'virtti! non Bann aéibta 

^na. pure d' alcun velo , o filo di'buon coftume non tengono , ne ricoper- 
*a , nc adombrata. j 


AdExcept. Varignon. —$ 
Joannes Martinus, qui juffu. Aurclianenfis ducis verfionem 
Bembi fuperiori feculo adornavit, antequam ad politiorem 
formam, qua nunc viget, hzc lingua. redigerctur, verba 
ila vie pi cbe infiniti declhnans , in aliam phrafim fenfum 
ipfum detorfit : (2.) At fi quid adverfus hunc dicendi 
modum , aut gallice lingue ufus, aut Varignonii exceptio» 
nes valerent, nec Dantem Etrufci probarent. Fioc. dio. 4. 
fcribentém $2 gi dell infima parte , nec F. Jordanum affe- 
rentem 9/5 Urancbil]uno, nec Grammatici [ quos maximé tan- 
git hec controverfia ) fua preterita plufquam períetia vuerà 
poffent, nec Joannes Baptifta abipfomet Veritatis ore vocari 
Jure debuerat p/ufquam Propbeta , nec toleranda forent apud 
Lucanum  , Be//2 per ematbios plufquam civilia. campos s 
Et fic de aliis; que ton funt a. me hic ferib. inculcanda, 
cum mihi fufliciat vocabulum , de quo qu&rimus, a nie 
invehtum non efle, fed a clariffimis Viris, quos in opuf- 
culo meo ad def. 7. citavi, acceptum; & ad has ipfas ma- 
gnitudinum claffes; de' quibus: ego cum Vallifio- loqucr, 
figtificandas, ufurpatüm : & p/u/quem fatis effe poflet. ad 
ejufdem vocabuli fenfum commendandum , quod apprime 
congrüát níactiifice expreffioni, qua DDamium m eterimam, 
do ultra fesngttirum Mofes in Tacro fuo Epinicio Exodi v: 1$. 
eUlUpridic, Uis cumnongnouiss ioourture sro mj elasq 
6. Sed & ipfa P/sfquam - infmniti defcriptio, quam in te- 
cenfenda Varignoni "hac de re Diatriba, ipfomet appro- 
bante; Hluftriffimus ,'& DocCuffimis ejufdem Collega Fon- 
tanellius éxpofuit , nedum evincit, nullam in hoc vocabulo 
contradictionem invólvi, fed. idipfum prorfus fignifcare 
dignofcitür , quod à me in ef. 7. expreffum fuerat; &, 
eodem 

( 2. ) Qu'il n' ya vivant ( tant foit i] de baffe condition) qui ne tafche à garnir 
fon corps de. quelque couverture, & qué ceux, quien ont meilleur moyen, 

:y €émployent noh feulement les pourpres. & foyes delicates , mais ( qui plus 
eft) l'or. & les pierres precieufes, pour luy donner plus de grace & autho- 
rité entre les hommes :& encore qu' ilz fentent leurs efpritz depuez de tou- 


tes vertus & coftumes louables, fi eft. ce que. peu d'entreux fe. mettent - eno 
|peine de les orner d'un fimple veile.se Eonte: Jea» Mart. loc, ctt... 
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€odem. Varignonio fatente , 1n decurfu libri eff fohidis ar- 
gumeatis demonitratuim ; ait enim elegantiffimus. hiftorise 
academics fcriptor . /2, quod plu/quam Tufmii nomine venit , 
von effe maznitudinem. utcunque alia tujmtta majorem. , - cum 
unite mazuitudines , puta. quorumots uumerorum rationes , 
alie aliis inajores, aut minores eje pofi , ab[que eo, quod 
eundem inmtorum ordinem tran[cendaut. (, ut ipfemet de- 
moaitravi frop. 7. ) periude ac fmite quantuates. juxta qum- 
Jibet rationen aule , vel immmute., fiuitorum. ordinem. haud 
quaquam tranjcendunt ; Sed. Pluíquam infmitarum- magnitu- 
dinum nomine: venire tales magnitudines , qua ab ifmunorum 
or due einergentes ad ordimem fuperwrem. eleveutur , ut fiiis 
uaguitudunibus accidit , ubi ad ordimem imfiniti traufievint. ..(.1. ) 
Quod ipfum ego prop. o. c 9. 1n. multis, cafibus evenire 
de facto: demonfttravi ... Haddnowv ^T; sium ta 
25 kliec utique plufquam iufiniti defcriptio, .a, Varigno- 
nio recognita, ad amuffim quadrat infinito. fuperioris. ordi- 
nis;a me: démonílrato ;, unde.non video, cur. excipiat Vir 
,CL.: aliud .JPufquam. iufiiti. genus. a me. oftenfum, quam-- 
quod ipfe-in. Vallifiams hypetbolis, impugnandum. fufce- 
perat ,..juxtà: notionem, Fontenciii. calamo: elegantiffume- 
expre(fam. Aut. enimvero. fateri debet, mancam , & im- 
perfectam. effe ejufmodi defcriptionem;, fr altud..quidpiam 
iu/quam:iufiniti nomine, inrelligendum. effe contendit : aut 
-oftendere tenetur in quo dillideat ab idea. piz/quam-infmiti 
per e:propofita, dum. Zef. 7..hypotheticé dixi: S2 que 
anaguitudimes, iifinities. majores offendantur. (,&. non.tantum: 
juxta. quamlibet. finitamjrationenr, qux numeris conveni-- 
Xe poflet.) ais magnitudinibus. jam. ab[olutà. infimitis , adeb-- 
; que 
(1:) Car-ce- qu on nomme ici plas qu. infini, ce-n^eft pas unc grandéur infinie- 
"^ plus grande qu'une autre infinie; les grandeurs infinies peuvent ette plüs gran-- 
des ou plus petites les: unes que- les- autres , felon:tous. les rapports poffibles. 
des nombres, & cela fans fortir de l'ordre de infini, de-màóme que:les:gran-- 
deurs finies ne fortent pas de: l'ordre du:fini pour varier entr' elles felón tous 
^. €es rapports. Mais ce qu' on 'entend' par des grandeurs. plus: qu' infinies, ce... 
font des grandeürs qui etant forties de l'ordre de l'infini doivent:s! elever 2: 


un ordre fuperieat , corame fónt lesprasdeurs finieslorfqu'elles paffent.À:l' or- 
dre de l'infini .. 
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que ordinis fuperioris ad. ipfas prolesmtur ( pàri fcilicet ra- 
tione, qua fuperioris orainis funt infinita qualibet ref- 
pedtu finitorum ) Ze piufquam infinite poterunt. appelhrt . 
Omnes utique conditiones a Fontenellio requifite ad P/z/- 
quam Infiniti , de quo erat controverfia , ideam aliquaní ex- 
citandam, hac noflra definitione, juxta fcnfum przceden- 
tium expofita , comprehenfe abundé videntur; quare fi 
locis citatis ejufmodi P/uquam - Infmitorum exittentiam 2 
me demonftratam Adverfarius agnofcit , cur aliud a me 
probatum effe fuadere nititur, quam quod in quzftione 
pofitum fuerat? | | zi 

- 8; Nec fufhcit excipere ( que Jam Varignonii eft eva- 
fio ) quod quemadmodum finite magnitudines ad Infiniti 
ordinem non elevantur , nifi cum frgitarum quarumlibet [i 
mites funt tran[grefie, Xa edam. plufquam -infmite. cenfen- 
dz non fant, juxta fenfum Fontenelliane defcriptionis, 
nifi cum ultra quarumlibet infimitarum extenfronem ( ft id fie- 
ri po[Jet ) affurrexerint . Nam in primis, nufquam Fonte- 
nellius expreffit, quaslibet infinitas magnitudines ( etiam 
fcilicet illas , que non modo juxtà quamcumque finitam 
. numerorum rationem, fed adhuc :;zfzities, & ultra om- 
nem rationem atlgnabilem , fuperant alias jam abfoluté in- 
finitas ) fuperari debereab ea, que p/ufquam - imfimita con- 
ciperetur: fed tantum elevandas efle pronunciavit infini- 
tas magnitudines ad ordinem z/que adeb  infimito fuperiorem , 
quemadmodtum fite magnitudines ad ordinem. emergunt. fuo 
gradu faperiorem y quando jum. infuite evaferiut. 1d quod 
optime falvatur , admiffa diverfitate ordinis inter ipfamet 
infinita, qualis admitti folet inter infinité. parvas quanti- 
tates ; perinde enim infinitum aliquod sz-abfoluté tale , ma- 
jus eft finita quantitate x, ut hec major eft, quam Zx , 
atque hzc rurfus majot quam Zdx &c. decrefcendo dein- 
ceps ad ulteriores differentias ; & fimiliter. perinde ac fi- 
nita quantitas x minor cít magnitudine 7 fimpliciter infi- 

nita 
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nita, poteft hec ipfa concipi minor, quàm alia quantitas, 
" piuiquam imita, & hec, eadem ratüone, munor alia 
fuperiori quantitate f; atque ita femper crefcendo [ quz 
quidem J/4/quam - immite quanticates, accepta finita x pro 
uuitate, Opüzae exprimerentur per varias ipfius z» pote- 
[tates n^, m5, m* c. licut ulteriores differenti per va-. 
ras ipiius.Zx poteflates exprimi poflent, fcilicet dx*., dx? ,. 
dX Xc.] in quibus utique verificatur quidquid a Fonta- 
nzllio exigitur ad notionem f/zfquam - infiniti complendam, 
ut ejus verba precifa ad aliquod ex predictus infinius alti- 
oram ordinum applicando, patere poteft . T 

.9 Secundo, fi Fontanellii verba juxtà Varignoni! interpre- 
tationern exponenda fint, ut nempe fZufquam-infuatum wtel- 
ligi debeat ultra oinne cujuívis. gradus, infinitum a(furgere , 
crgo infinitorum Claffis, quam tranfgredi deberet P/z/quam- 
zufiuitun Varignuonianü , nedum comprehendet Infinita , qua/- 
libet velitiones tumerorum. ( jaxcà phrafim.CL. Fontanellii ), 
znter: [& babentia, led. amplius, quz inter fe rationem. fu- 
beant finiti ad. infinitum, etiam ut libuerit mulciplicatam, 
cujufmodi nulla eft, que finiis magnitudinibus inter fe 
comparatis , aut. ullis. numerorum. expreffionibus. compe- 
tere: poffit: atque; rdipfum. potius, quod. fuutis: mmnagnitudi- 
"ibas: accidit. ui ad. ordinem: infiniti tranfierint , ut. loqui- 
tur Fontanellius, dicendum erit competere magnitudini. 
bus infinitis. intra eundem infinitorum. ordinem exiftenti- 
bus, noix autem. illis. 24 fuperiorem ordinem. elevatis , eoa 
ordinaria infinitorum ClafJe: eimergentibus ut magnitudinum. 
plulquam- infinitarunnomen , & effentiam. obtineant ; quo- 
niodo. ergo: fecum. ipfe. confentiret. Hfuftrifs. Fontanellius ,, 
dum loco; jam. fupra. laudato. dixit: P/u/quam-- imfinitarum. 
maa tudin nomine: venire magnitudines, que. ab. infmito- 
gum ordine emergentes, ad. ordimem: fupeviorem: eleventur , 
ut finitis magnitudinibus. accidit , ubi. ad ordinem iufrati tran- 
ferizt? Hiec fané verba cum. fuperioribus junGa.,. im 

qui- 


Ad Except. Varigncn. 
quibus afferuit , nfmutas mognitudines: quonditet. fujcipere 
pole tnter. [e eletienem sumris: expdicotitem , aljene. eo, 
quod eundem ifaitorum ordinem tranjeeicónt , & fart cone 
iequenter P/nfquem - Infinite; mibi vita iunt fatis indica« 
re evidenter, quod P/v/ouen: - Inf.aitum ab eloquerüfi mo 
Hiftorico expreflum , abunde fuo nomini refpondebat , ex- 
cedendo inhnitum ultia omnem prcpcrüonem afl grabiz 
lem , etiam fi non exceccret quoslibet infinitorum- cordis 
)cs, ecs nempe, qui ad-invicem referuntur. juxta eam 
alorem habitudinem , qua infnitum cum fito ccmpa- 
ratur. Prxíertum cum 1n articulo geometrico de viribus cem 
trijugis in bifioria onmi 1710: pogin. nili 3 11.1dcm Cl. For 
tenelle recenfens éa de re Varignonii: meditationes ; dein- 
fitis primi gradus verba facit codem prorfus modo , quafz 
libet numeroías relationes in illis reperiri animac vertens, 
àc niinc dé rationibus inter Infivita verfantbus loquatur; 
unde ficut' eo, loci non éomprehendit utique. f gité par- 
^ut fecundi, aut. terti gradus; | 1. Jitaneque hic, fimilibus 
verbis fe expfimetis; loqui cenferdus erit de zrfautis adtio- 
yum ordunum ; quafi Tec etiam à f/ufquam infaitis , de quie 


bus erat quzftio , ea phrafi fecerneret. . 
"To. Neque veróü terrcre nos debet fcrupulus, per no- 
vum Zvexbauflibilis vocabulum, a Varignonio exccgitatus, 
dum inquit, zib effe po[e plfoquem imexbaufiilbile , adeoque 
nec plufquam -ufoiitum. Nexeor cnim , ne magna in boc 
nomine exbaufliris lateat quivccatio. Cum dicitur, sfr 
uttim exbaimiri non pofe , fubintclgi debet, per cmotibet 
nttneró faatas quontitatis frnitá ecceptiones ; aliás quis neíciat, 
vel infihities indé fümendo finitam quantitatem, vel ali- 
quot vicibus inde quantitatem infnitam detrahenco, ve-. 
luti ter accepto ipfius triente , aut bis ejus: meécietate 
É I» Aprés eH RES we genre , ut amt mfra) Ont etre eux lés 
- memes rápports que les &randeuts finics, l'nm peut ctre double , tiiple &c. 
"Bun autre, Hifl, 1700. artic. Geom. - |] 1g 


Io ^0. Proltaíis 
( quandoquidem has finitas rationes Varignonius ipfe cum 
Fontenellio, expreísé in iafinitis admittit ) aut femel de- 
niqu2 toto fublato, exhauriri utique pofle quodlibet Infi- 
nitum? Siquidem igitur magnitudo quedam otferacur, ex 
qua quotlibet vicibus fumendo quantitatem aliquam etiam 
abfoluté infinitam, inferioris tau ordinis , adhuc ne- 
queat; exhauriri, cur non suagis inexbauribilis intelligi pof- 
fit, ac idici: debeat , iquam illa, ex qua duntaxat finitam 
quanticatem: quotlibet vicibus, citra exhauítionem , acci- 
p-rz üceret, non flc vero accipiendo predicu ordinis in- 
finitam, cujas aliquot, vicibus repetita detractio quantita- 
ten. ipfam propofitam. ad? nihilum brevi redigeret? 
iirh Sanéy quemadmodum magis iincommenfurabiles funt 
linee, quz tum longitudine, tum. potentia, vel etiam cu- 
bo ,'aut faperiori: aliquo:gradu ,. incommenífurabiles funt , 
quam;ille, qi: tantüm longitudine funt incommenfüra- 
biles, quia etíi nulla. communis menfura, tam his, quam 
illis conveniat , aliqua tamen menfura fuperficialis ipfarum 
quadratis , vel menfura. folidze extenfionis earum cubis in- 
vicem arithmeticé. conferendis defervire poteft ;. adeo. ut 
non incongrue 9/z/quaim üncommeufurabiles. dici poffent: Cir- 
cumferentia; & diameter ejufdem circuli , quando- often- 
deretur, nedum. nullam effe menfuram communem ipfa- 
rum longitudinibus ( ut nulla.eft diametro circuli, & in- 
Ícripti quadrati perimetro.) fed nec..ullam. communenr 
menfuram effe ipfarum: quadratis [ ut nulla eft quadrato- 
runi 3. diametro circuli, & perimetro infcripti octogoni ] 
ec etiam, ullam communem. menfuram. earundem. cubis 
" ut nulla:eít cubo diametri, & perimetri higurz: ró. late- 
vum circulo: infcripte ) atque ita deinceps. [ta nullum: 
mihi abfurdum planà videtur , nec Prifcianus ipfe, fi vi- 
viveret, ullum fortaffe fcrupalum. fuper hoc nobis move-- 
ret, fi mazuitudinss, quenedunr exhauriri- nequeunt: per 
quotlibet finitas portiones inde fubtra?tas , fed ne quidem: 
per 
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per quotlibet infinitas inferioris ordinis inde acceptas, & 
piufquam inexbauribiles, d» plu(quam infinitas diceremus; imo 
fatis aptam , & commodam ejufmodi appellationem quivis 
nullo partium 1tudio preoccupatus jure cenfebit . Nec 
ipfemet Illüftrifs. Fontenellius ab hac appellatione .abhor- 
rere poteft, qui fimili expretfone folarem Eclypfim , quz 
totalis: cum mora dici ab. Aftronomis confueviti P/zfquam- 
totalem non eft veritus appellare in: A£fzs regi zdead. 1699. 
in artic. Aflronomico de obfervation. Eclypf. pag. mibi. 94: his 
verbis: $7 Je diametre apparent de la Lune efl le plus grand, 
7? Eclipfe eff pour aiuift dire PLUS. QUE TOTALE. Cum ta- 
men videri poffit, & debeat nón minus incapax hujus au- 
xefeos vox Totius, quam vox nfi. 00 on s ois 

12. Ceterum, an ipfemet Varignonius jure Jfigiti no» 
men abftulerit quantitatibus medius inter finitam; & fim- 
pliciter Infinitam, ut a fe in monumentis anni:1710. fa- 
&tum refert, nihil pronunciare aufm , cum ad manus meas 
nondum anni illius commentaria pervenerint, ut ejus ra- 
tiones difpicere poffim. T'antum addo , me in ipfo Libro 
De lifts c. pag.:28. fatis prevenifle. difhicültatem;, 
quam obiicit :de Infinito primi gradus: ad. fecundum mie 
grante, ob interpofitam dicto Infinito , & quantitati cuidam 
finite mediam proportionalem magnitudinem ;  Expreísé 
enim dixi oc. cit. ad. tam obvium fcrupulum. removen- 
dum;  Quod/tbet. Jufmitum pofJe adbuc pdufquaminfantum cen- 
fert, quia cum nullus ftt minimus iufmitt gradus , quolibet - In- 
finito propofito, femper altud. infiities minus vepermi poteft, 
cujus vefpectu illud fi plufquam - mfmitum ; quod. & demon- 
flravi prop. 10. pag. 65. (64. oftendens & ipfe aream in- 
finitam ipfo afymptotico fpatio hyperbcle Apolloniane 
infinities minorem . Nihilergo repugnat, ut infinitum pri- 
mi gradus jam fecundi, aut tertii habeatur , cum hac no- 
mina refpectiva fint ; itaque fi fpatium quoddam infinitum 
referatur immediaté ad finitum, five ordinarium , fub cali 

B ij con- 
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coníideratione.eft primi gradus ; ubi vero refertur ad aliud 
inínitum. ipfo iníinities minus , evadit: gradus fecundi, 
quia t2^minus relativus jam confideratur 1n. gradu primo 
infinitatis. | ring 
-:or3..91aule. quid evenit in infinité parvis. Primo. diffe- 
tentis dicuntur refpectu finite quantitatis , fecund:e vero 
re/pe?cta primarum differentiarum , & tertixs relaté ad fe- 
cundas ; atque ita. deinceps. Si in. Parabola infinité par- 
vam axis portionem vertici proximam quis determinave- 
rit, erit hec, differentia prima refpectu axis finiti. $i or- 
dinatam vertici infinité proximam inde quis duxerit , hc 
[utpote mzdia proportionalis inter predictam differentiam 
axis, & parametrum ] jam primum differentiarum gradum 
eccupabit, :& confequenter illa de primo.ad fecundum de- 
volvetur;:Quemadmodum ergo hec ordinata in£inité par- 
va immerito; ab. ordine infinité parvorum. excluderetur, 
xquia media. fit inter finitam , & infinité exiguam differen- 
tiam axis; ita:etiam quzlibet ordinata y media inter ean- 
dem finitam quantitatem parametri , & infinitum. axem 
Parabole x, abíque ulla convincenti ratione, ab Infinito- 
xum claífe deturbatur . Hec. omnia fiquidem à. princippiis 
«calculi infinitefimalis. fponté profluunt ; neque ulla mihi 
in his admittendis difficultas fpecialis occurrere poffe vi- 
detur, que non fit cum incomprehenfibili Zzfziti natura 
neceifarió coniun ta, & ab ea penitus infeparabilis ; adeo- 
que, quo fenfu tam infinità magna, quam: infinité. parva 
femel admittuntur, hic omnia: confestaria recipi debent , 
& tanquam veriffima, licet fortalfe non. ita explicatu fa- 
cilia, retineri . | 

t4. Quod attinet ad primam quzftionem ex tribus ab 

initio jam 7. 3. propofitis: vix ullus controverfie lo- 

cus relius videtur, ex quo ipfemet Varignonius aperté 

fafus eft areas hyperbolicas ex ipfis, quas Vallifius : con- 

fideravit, eia altas aliis 1aánities majores, hoc eft ad or- 
dinem 
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dinem fuperiorem infinitatis pertinere, quam pertineat hy- 
perbola ordinaria, licet illas 3dcircó 9éufquam ánfinitas .ap- 
pellandas non putet: Quod parum refert, fi ad hoc con- 
troveríie caput refpiciamus , quod de re eft, ut monuimus, 
non de voce. Interim quippe conflat , ipfum Varignonium 
nimis prefidenter 1n fcripto: fuo. anti- Vallifiano pronur- 
ciaffe , quod byperbola Apollentaua potiori jure magts infiui- 
tà dici deberet , quam Valliframe byperbole, eo quod ila spa- 
uui utraque faltem ex parte tufmtum exhibeat , be veró. una 
duntaxat ex parte infimum , ex alia fitum proferant :-tait- 
tum abeft , ut plu[quam infinite ceufert. debeant. .(1.) Maltos 
autem non ita claré varietatem ordinis infinitorum, in for; 
mulis valoris aree hyperbolicz per ipfum Varignonium 
affignatis, perfpecturos efle fcio, ac in apodicticis demon- 
ftrationibus no(tris; prefertitm cum fuppofita x infinita, 

m 


ejus poteftas ab exponente 717 indicata nunquam unari 


integram dimenfionem przfeferre poffit , propter denomi- 
natorem majorem numeratore; unde fruílra fibi: perfua- 
det Varignonius ex ejufmodi formulis fponte profluere 
infinita ordinis fuperioris ad illud , quod fimpliciter, & 
abfolutà infinitum unius dimenfionis conciperetur; quan- 
quam fatear , infinita multa diverforum ordinum interme- 
diorum, inter finitum , & infinitum unius dimeníionis ( qux 
Clarifs. Auctori ab Infinitorum claffe excludenda viden- 
tur ) hinc proditura; nam pro vario valore numerorum 

| E | 


2, I1, pofito x infinito "foret x "t aliqua ex mediis pro- 
portionalibus inter finitum , & fimpliciter infinitum unius 
dimenfionis . 
15. Tantum video, excipere poffe Varignonium , quod 
! hec 
Cc] D'o& l'on voit que l' efpace A C B BG À ( byperb, Apollon.) doit etre infini 
de part, & d'àáutre; & par confequent plus infini ( pour ainfi dire ) que les 


precedens ACBBFA,&8&.ACB BH À qu'on vient de voir nel' etre que par 
chacun un coté. Donc il s'en faut bien qu'ils ne foient plus qu' infinis: 
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hzc altior infinitas in hyperbolis Vallifianis a me afferta, 
& demonítrata, atque ab ipfo recognita, unam duntaxat 
talium hyperbolarum partem refpiciat , non vero alteram, 
que finite prorfus menfurz invenitur, & ad quam CI. 
Adverfarius praetendit debuiffe Vallifium fuas exprefliones 
indicis negativi accomodare ; fiquidem fe oftenditle putat, 
id quod ab bec Auctore pro expre[fone fpatit. plufquam | ufi- 
siti accipitur. nequidem. abfoluté. mfmitum fpatium epe , fed 
pau finitum , quod tamen reverd complementum ft [pati im- 
Jrniti. At rogare aufim acutiffimum virum. Expofita hy- 
perbola ADPB inter afym- 

ptotos AC, CB,cujusor- 4,.: rn. N M C 
dinate D K ; FE juxta po- 
teftatem aliquam; ab iidice. -— À-.7 
piufquam - unius- (| verbum A ^ 
excidit ; zu/[tiplicts, five fal-.. 
tem zrcuiqtie majorisdicere ^ « 
volueram ): dimenfionis dez: 
nominati, accepterecipro- ^: 
cé fintut abfciflz ex afym- ^ 
ptoto EC , CK. Nonne 
ducta DN afymptoto paral- 
lela; docuit Vallifius prop. pity 
104.Zfritbmet. Infinitor. are- | T B 
am hyperbolicam. DNC- | b 

EBF ad partes B altiorem | | 
infinitatem , five ut ipfe loquitur, p/z/quam - imfmiti gra- 
dum continere ? Et rop. 105. nonne exprefsé aíferuit , ad 
alteram partem ejufdem hyperbolici fpatii D N A f, jacere 
aream finitam , & limitatam, juxtà menfuram , quz ab ipfo 
legitimé definitur? Ergo dum Varignonius ejufmodi areas 
ex una parte finitas, & quidem ex ipfamet parte A, ex 
qua. Vallifius. earum . menfuram affignat, ac tantummodo 


infinitum eífe reliquum spatium ad. partem B excurrens, 
| & 
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& quidem fuperioris ordinis infinitatem obtinere. confen- 
tit, ubi Vallitius glufquam - infinitaim aream Jàcere pronun- 
ciavit, nihil plané Vallifianis placitis , nifi verbo tenus 
contrariuni Varignonius demonftrat ; Sed quod ille fini- 
tum Jam dixerat hic pariter finitum adílruit; & quod ille 
inünitatem altiorem: przíeferre credidit, hic. pariter ejuf- 
dem fuperioris grádus infinitatem obtinere [ feclufo dun-. 
taxat p/ajfquam - minii vocabulo , quod. odio ?/g/quam Va- 
riuano profequitur.] minimé diffitetur ;; Quare, extra re- 
prehentionem pofitus eft Vallifius, nec de ipfo veré potc- 
rat a Varignonio pronunciari: Spatium ab boc Auctore pra. 
area plu/quam iufimita defugnatum , pequidem. fnmpliciter 14. 


B 


mtum efje, fed tautum fmi V sores sss ws 
;16. At, inquiet Clarifs; Adverfarius, in: hoc ipfo lap- 
fum effe Vallifram ; quód. expretfionem indicis negativi.ad. 
hanc aree hyperbolice partem retulit, que veré in(imita. 
eft; gradus etram fuperioris ad. ordinariam hyperbolam; - 
cum. potius retrocedere. debuiffet ad ; alteram partem. arez. 
ilius finiti valoris defignandam. , juxtà. confuetudinem., 
quantitatum: negativarum , qux ad fitum oppofitum .refe-. 
rend: funt, non: pro. magnitudinibus nihilo minoribus ha-, 
bendz, ut nimis abfurdé Auctor. nofter. interpretatus eft ,. 
hinc-fuam P/yfquam - infinttarii idd&am procudens. Sed enim, 
hoc jam ad fecundam e quzítionibus ab. initio. recenfitis. 
pertinere videtur; juxtà quam. ambigitur ,.an jure ex. ne- 
gativis-exprefftonibus hanc. fuperiorem hyperbolarum . in- 
finitatém. Vallitms-concluferit : Patet autem , id ad me vix: 
pertinere , qui de hoc cóntroveríze puncto nihil. pronun- 
eiare fuu aufus ,, contentus /onpliciter referre ejufmodi 1n- 
dicium negativi quantitatis a: Vallitio. propofitum ,. & ex 
ipfamet noftra methodo profluens (quod. et obiter, fecit 
ipfe. Clarifs. Fontenellius: initio. recenfionis. fcripti . Vari- 
gnoniani , zo approbamus vtique, fed tautum enarrans. quid 
ex talibus doctrinis. confequi- videretur.) zu/Zam. tamen. .in 
eo 


16 Proftafis 

eo indicio vim faciens ,mec Vallifü defenftonem, quoad boc do- 
érine caput , in me f[u/cipiens ; Sed aliunde exittentiam fpa- 
tiorum f/ufquam-ifmitorum , juxtà notionem a me in 
def. 7. jam declaratam , & in iplis Valhfianis hyperbolis 
deprehenfam ; probare contendens. Unde licet obiter in 
ócbol. prop. 12. pag. 84. quedam perítrinxerim ad vim pre- 
dicte illanonis Vallifiane utcunque. fulciendam , tainen 
44g. 86. fic exprefsé conclufi. Sed. bec obiter. dicia fmt 1m 
Valifant argtinenti. defenfonem, cujus. caufa. tamen. ab. boc. 
puncto non pendet , cum uec mibi propoftum (t, ab ejufmodz 
analytica expre|Fone variorum infmitatis graduum evidentiam 
repetere (qui Jané binc non fatis commode. eliceremur , aite- 
ram aream byperbolicam aíteri fuperioris ordinis comparan. 
do, dv» im boc tantum Vallifn vatio defwere videtur ).fed potis 
geometricà 'oflenjwne que: banc: negativi frgni. ambiguitatem 
nibil moratur . - H1 / idtoqwH : ote; 

17. Non eft itaque, cur me nón demonftraffe jactet Va- 
rignorius quod: mihi nunquam demonftrandum aífum- 
pí1; &fruftra oinninó huc me pertrahere conatur, quando 
de induftria has falebras ab. initio. declinavi, non. quidem 
ab eo edoctus , quod expreffio negativa fitum: contrarium 
quantitatis, qui tali feno afficitur ; indicare foleat (:quan4 

iam enim plàrima ab. éjus egregiis monumentis: me: di- 
eheu fponté fatear, & gratus agnofcam , id. certé: longe 
antea ab alis 'patfim aniniadvérfum motaverai. ): fed ex 
ipfiufmet Vallifiy.docttind- id- deducens ; cujus; verba: ex 

)per. Matb. toin. z./ pag. 286. ego met. sm Ubro 9ue0 dag. 74. 
retuli, exprefsé ,' & difertiffimé idipfum ,. quod Varigno- 
nius inculcat, fignificantia . Jppolrbue eff ,. anquit,. quanti- 
tatem ullam negatroam eje, wmpol[bile eff emm ,. ut ulla ma- 
gniudo: [t minus. quam mbil , aut ullus numerus. paucior , 
quá o, nec tamemeft ea: fuppofitio- aut. zsutilis , aut abfurda , 
modo. ve&?: intelligatur : quamvis enim , quoad puram uotatio- 
ien dixebricam , unmere videatur nota. — magnituduiem ,que 

s^ fni- 
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mioor fu quam wibil; Cum tamen phyfcam fubit confideratio- 
uei , magmtudimem uon uus realem: denotat ,-quam ipfam, 
T, fed fesfi fappoftiont contrario igterpretandam .. Verbigra- 
tia, fi quis qwomovert fuppouatur s. paffüns , atque tum ve« 
tyocedere uius a». tque tin. anerroget quifpum ,  quantà 
gromotior fit. faélas 2 Duetur 3« paffbus qromotior, propter 
$— 2z33: Óbautem poftquam qmocel]erat s qalfibus , retro- 
cedat talfbus 8. aique tuna AMterroget quis , quam fd. pro- 
siótior ? Refpondebitur — 3. pafftbus ( propter $— 9 24 — 3) 
boe eff 3. pajfrbus anus promotus coc. cajus rei alia deia- 
ceps exempla ctiam geometrica congerit, tam appolité ad 
fenfum Cl. Varignoniüi , ac fi ab imptotaet hocanyfteriurà 
edoctus fuillet . ott: rir odeee odere 
18. Interim ergo, cur negativa$ magnitudines, velut 
nihilo mjnores confideraverit Vallitius, & tanquam ipfo- 
met o minüs pofitivas, ubi de expreffione ;plufquam 1nfi- 
nitorum agitur, acceperit, in caufa efl, ut /oc. cif. animadver- 
ti, quód numeros negativos in abílracto .contideratos , & 
nulli certz pofitioni adfixos, tractaret: quomodo non eft 
quod vereamur z/fra nibibum defcendere, & negativos nu- 
meros nihilo minores admittere; hec enim eít contraria 
pofitio progreffioni numerorum a wbio farfim  afcenden- 
tium :uti conftat in ferie qualibet arithmetica, ultraipfum 
o de more continuata 3. 2. 1. 0, — I. — 2. —4 3. &c. qualis 
adhibetur paffim in logarithmis, & exponentibus. ratio- 
num, ac poteftatum ex divifione unitatis prodeuntium., 
aliifque tum arithmeticis, tum algebricis operationibus; 
Enimveró non effet eadem differentia defectiva. termino- 
rum fuccedentium , nifi quemadmodum 2. minor eft , 
uam 3., etiam — r minor effet, quam o; Et quidem hoc 
Éiáfa optimé CL Leibnitzius admonuit 1n fuo fcripto Va« 
rignoniane refponfioni im uídem a4us Lipfienfibus fub- 
nexo,a fe non probati, quod negativas magnitudines mi- 
nores nihilo Varignonius P ait enim ; Juterim nolim 
eum 


«8  .toaoPsoftafis | 

eum illo ( Varignonio fcilicet ) zegare — 1 effe quantitatem 
sibilo minorem , 3modo 1d [auo fenfu mtelligatur . Ex quo jam 
fequitur, eodem fenfu admitti poffe, rationem 1. ad — r. 
majorem effe ratione 1. ad o; adeoque majorem fanpliciter 
infinita; (1) ac faltem tolerari pofle expreffiones ejufmo- 
di, tanquam ad calculum valde utiles, plurimifque veri- 
tatibus detegendis maximé conducentes: eo feré modo, 
quo Aftronomorum veterum Epicycli, licét puré imagina- 
ri, & ideales fint, & phificé nihil reale defignent, cxle- 
fium tamen corporum motibus exponendis, ac realibus 
propietatibus frationum , ac tretrogradationum Planetarum 
explicandis oprtimé inferviunt, equé ac vera quxlibet, ac 
phyfica celefttum motuum hypothefis. 

19. Quare non zgré concéfferim celeberrimo Leibnitzio, 
rationem pofitivi ad negativum, puré mmaginariam haben- 
dam effe, càm non polfit ulla relatio magis reahs effe, 
quàm fint termini, inter quos confiftit: manifeflé autem 
ipfemet Vallifius puré 1maginarias effe negativas quantita- 
tes ultro fafus eft in fua Epiitola fcripta Oxouü 2. Tulü 
1698. ad ipfum Leibnitzium ; in qua fic loquitur: Er qui 
dem omnis omuiuó negativa quantitas ( [rve [it linea, planum; 
folidum , ant aliud quicquam ) eff pariter imaginaria , d ün- 
gofibilis , quippe impo'hhile eft , ut exiflat. quicquam, quod fit 
minus, quam mibil; fed quo fenfu velt. quis tmagimari. qua- 
dramum nezatroum — bb , pariter wmagimari debet imaginari 
bujus quadvati latus imaginarium . Ec 1n alia rurfus Epiftola 
data t6. Jauuari auni fequentis Y699. ad eundem Leibnit- 
zium inquit: Quod — bb quantitatem dixi timaginariam , id 
intellige, quo [eufu omnis uegatroa quantitas eft ( flrido. fen- 
fat) imaginaria , quippe quod non poft quicquam exiflere , quad 
ft minus quam uibil. Sed b V — 1 (hoceft V — bb) eff du- 
-dui ezudilu el eds jbiu ri phe - 
(1.) Et quidem , non determinato aliquo exceffu ; per numerofas rationes metien- 


; do, utcunque majorem , fed. 7nftnitrer:. nam ratio 1, — r, nedum major eft, 


quàm t. o, féd'etiam quim z. o0, ant 2. 0, auf. quotlibet ünitatüm m.o; 
e8quod factum eftremorum , fcilicet e-femel acceptum , majus eft facto medio- 


rum, hoc eft — 1, — 2,— 3, — m 
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pic aemine amaginarium ,. quaft im. fecundo gradu. vemotum. 
( parum abfuific credo , quin. ili d/ufquam imaginarium hoc: 
loco excideret.) eff utique V. — 1 inedia. proportionalts inter. 
T 1,49 —, 1; ficut V — Ib media ett proportionalis in- 
ter T2, & — £, & vulgo pro fimplicis generis imagina-. 
ria ( nec enim. primum genus —. 2 imaginariis annume-. 
rant ) affignarifolet , Ut autem prater veras ,;& fallas ra-. 
dices (. qux. negative funt, &  Vallifio. 1maginarie primi. 
gradus dicerentur, fi tanquam. nihilo. minores. fpectandz, 
forent ) etiam ftricto fenfu imaginari in, Algebra admit-: 
tuntur , quz. fua utilitate non carent ;fic & jratuo, quam; 
llluftrifs. Leibnitzius imaginariam efle probat, inter pofi-. 
tivam, ac negativam magnitudinem reperta, licet nullum. 
Logarithmum ejufmodi. rationi correfpondere Vir Clarifs:. 
cenfeat [ cui ego f/u/qmam - iufimitium live infinities, infini-. 
tum negativé fumptum haud.abfurdé affignari poffe credi- 
derim. ] non omnino refpuenda. videtur, ob ufum, quem. 
in taxandis variis infinitatis gradibus habere fortafle po-: 
teft. Nam & ipfzmet magnitudines infinité parvz varios 
rum ordinum , qué ac variorum. generum. infinité magna, 
quidpiam reaie non funt in rerum. natura exiftens vel etiam: 
poffibile, ut idemmet Leibnitziusmonet,.atque ego ipfe. 
tn Scholüs defitionum. 3. 9 4. expreísé. animadverteram . 
Et tamen ipfa magnitudinum. genefis., & extenfionis natu-. 
ra, tam. infinité. dividi, quam infinité extendi, ultra om-. 
nem proportionem affignabilem, capax , optimum: nobis. 
fundamentum praebet hzc ipfa. concipiendi ,.& varios illos. 
infinité decrefcentium , aut crefcentium. quantitatum gra- 
dus accurate. diflinguendi ;. & quidem magno [cientiarum. 
bono , ob fructus longé. uberrimos, quos ex notionibus; 
ifüs puré. imaginarüs, Algebra, Geometria, & Phyfica: 
fuperiori feculo reportarunt, Tnt 

20. Sed ne declinare omnino videar hoc: controverfiz. 
caput , quod fecundam, ut dixi, ex fuprapofitis quaftio- 
| Cy nibus 
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nibus tangit, nimirum an jure Vallifius ex negativa in-. 
dicis expreffione altiorem deduxerit infinitatem. fuarum. 
hyperbolarum? ( quanquam non tenear hac in re. illi pa- 
trocinari, quem fatis vindicaífle me arbitror in precipuo 
controverfie pun-to , quod unum illuítrandum fufcepi, & 
fcopum- mihi propofitum, vel ipfomet Varignonio fatente, 
feliciter attigi; , ipfammetaltiorem infinitatem hyperbola- 
rüm Vallifii abfoluté demonítrando: adeo ut qui dudum 
communis hyperboke Apollonii aream his preferebat , nunc: 
. hasgraduinfinitatis illa fuperiores mecum agnofcat , & ex 
ipfamet fua formula hanc veritatem. deducat ) breviter 
animadverto, quód Vallifü: methodus eam inverfionem: 
arearum , obnegativas earumdem expreffiones, nequaquant 
ferebat; licet eam optime inferat, tum methodus Neuto« 
ni tum: Leibnitzij, tamaliorum Geometrarum , qui jan 
ante Varignonium enodationem' mylterii, in quanticitibus 
plufquam infinitis reperti; per contrariam pofitionem ejuf- 
jodi magnitudinum interpretabantur,, uti Sluftus. 77 mi- 
ftei!/nz. cap. $. DaxidiGregoriüs 27 exertit. geometry. dimenf. 
fitttr: Goorgias! CHeyneus" 1 irerbodo moer[a fixo ad 
Pol]? v: Po T'cyibtPii: 27 aac Neuton De pay? per equae 
tiones infinitas vesnln'1. 45/4: & ali. Ratio eft;"quia' prou 
greffus Vallifiane arithmetice: infinitorumt poftulat, ut-di- 
vifoaxe figure in particulas innutrieras'ab' ipfo ó. arithime- 
ticé crefcentes , ordinatifque ad divifionunr puncta fectio- 
nibus figare bafi pardllelis; qux érefcant, aut decrefeaat 
a: vertice juxtà' rationem aliquat. abfeiffarüm ^ utcunque 
multipliéátam, aut^fübmultiplicatam , hoc eft confticuant 
feriem- poteftatum , aut radicum directe, vel' reciproce 
iifdem abíciffis refpondentium:: compárando poftmóduri 
lianc feriem ad feriem ultimo termino zqualiüm termino- 
rum, ideft ad figuram ejufdem axis; &- b&fis-inferiptam', 
aüt circutfcriptàm àárex propofite fivure', femper getiera- 
simi refültét ratio eadem , quz eft unitatis ad indicem pró- 
ren polite 
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pofite feriei unitate auQtum. 
zi. Pofita igitur exempli caufa hy- C M x 
perbola quadratica ADF , & determi- 
nato axe CN , eoque in paruculas. in- 
numeras zquales divifo, fi ad fingula- K 
rum terminos applicentur ordinate M I, 
que fint reciprocé ut quadrata abícif- 
farum C M, conflabunt he ordinate fe- 
riem reciprocam fecundancrum ( ut 
Vallifius áppellat) cujus index — 2, & 
ideo fi area per hanc feriem expreffa, 
nimirum N DI BC, cujus terminoru m numerus exprimr- 
tur per altitudinem axis CN, & cujus ulumus terminus 
eft ordinata N D , referaturad feriem. totidem ultime «qua- 
lium, videlicet ad inicriptum parallelogrin imum N D K C, 
erit illa ad hoc ( ex generali lege per inducionem a. Val- 
litio probata ) ut unitas ad indicem ferie unitate auctum, 
fclicet , üt r. ad —^ z T r, five 1. ad — r. nempe in ra- 
tione pofitivi ad negativum ; Qvod fi hzc negativa expref- 
fio fisnificaret hoc loco , fumendam efle aream A1D N A; 
quz ultra ordinatam D'N ad partes A. exporrigitur, jam 
non referretur. feries terminorum fecuncanis reciproca ad 
feriem totidem ultimó «qualium, utfert Valli. metho- 
dus, quippe ordinate in hyperbola ulira DN. ad partes 
A totidem funt, quot puncia in afymptoto infinita NA 
fumi poflunt; que vero crdinantur in parallelogr ammo 
adjacente IN D K C tot funt dómtaxat, quot puncia in h- 
nea' finita C N, Nonigiturin methodo. arithmetice infi- 
nitorum Vallifianz locum habcre poteft pretenfa tranfpo- 
fiio aree ób fignum negatiyum , qualis ex aliis methodis 
deducitur , & tuto ufurpatur. Quare enodatio myfteri in 
aréis plufquam - infivitis reperti jux&à Vallifianam | expret- 
fioném, non fufficienter tradita videtur a Vatignonio, cul- 
patite in- hoc punéto Vallifium, tanquam cui érror irrepferit 
| €x 
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ex non obfervata predicta negaüvarum magnitudinum rc-. 
folutione , &. mutatione in alias politivas contrario fitu 
politas; hzc etenim obfervatio nullatenus. ejus. methodo. 
congrucbat. Praeíertim cum terminus homologus quanti- 
tati negativs in ea comparatione non fit. area. hyperboli-. 
Cà, quam pretendit Varignonius invertendam , ied paral-, 
lclogrammum infcriptum , quod eft confequens. proportio- 
nis ; ut alias notavi in mco libro fag. 86. Tantum. obfervo ,. 
auctarii loco ,'potuitle Vallitium., ex quo area. illa hyperbo- 
lica, ad partes B politivó accepta; ad 1nfcriptum paralle-- 
logvzrammum videbatur, ex fua methodo , rationem habe-- 
re quam r.— i ( &in alis:z1.— 2,aut::1.— 3.&c,). 
iminediaté deducere dimenfionem reliqua arez finite , ul-. 
tra D N. ad oppofitas part:s A, negativo modo.acceptz;. 
5it enim área hyperbolica.— A ; parallelogrammum inícri-: 
ptum a P, Si igitur eft A.P: :: 1. — r, ductus invicem. 
mediis, & extremis, erit P femel pofitivé acceptum. A. 
femel negativé fumpte; ideft N.D.K Cz arez N D A fitu. 
contrario pofitz [ fatetur enim , ut vidimus, Vallifius quan-- 
titates in concreto, & phyficé fumptas , ubi negativo fi-- 
gno a liciuntur, inverfam pofitionem fortiri ].& fimiliter, 
ubi.f& prodit A.P :: 1. — 2, fiet P zv A bis negativé ac- 
ceptz, feu NDK C duplum ND A; & fimiliter. in. reli-- 
quis. Quod autem. has illationes aut. non animadverterit,, 
aut: neglexerit, nullius reprehenfionis alee noftrum. Aucto. 
rem obnoxium reddit , quippe qui f7of. 105. repetita fux re- 
gule applicatione has veritates directé probare inftituerat. 

22, |taque- non video, cur legitimé non procellerit, Val 
lifius.in ex magnitudinum. comparatione, & cur, hac etiam: 
in parte defendi non poffet ejus doctrina.ab eo; qui. id in. 
fe negotii fufciperet , ut Vallifium: nihil. humani paffum: 
ea in re oítendere conaretur; S1 enim, Leibnitzio ipfo fa; 
tent?, tolerari poteít, ut negative magnitudines minores 
nihilo dicantur; cur non etiam pari jure, & eodenr iei 
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tolerari queat, ut ratio pofitivz vritatis ad regativam di- 
catur major, quam cjuidem unitatis ad rjhil, adcoque 
major quam 1nbnita [ quz ipfis Lcibritzio, & Varignonio 
citra fcrupulum eít:: 1.0 ]icu phrafi Vallitizpa g/gfquem - 
Ufuta?lgo equidem aliunde, quàm zb illo incicio, al- 
tiorem hanc infnitatem hyperbolarum Vallifi prcbandam 
cenfui; Ícá non idco indicium ab ipfo propofitum damna- 
re aufim, cujus utilitatem in plunbvus exemplis agnoíco, 
fi non ad dircéié demonfirandum , faltem ad fignificandum 
fupcriorem infnitaus gracum , quo femel per hoc fignum 
detecto, excitar: pof umus ad iptum,ex principiis infinite- 
fimalis calculi, exa&iius oftendendum . Cum autem Vallifi 
tempore [ qua videlicet «tate Arithimeticà fuam Junior fcri- 
pfit |nonaum innotuiíset methodus Neutoniana, aut Lei- 
bnitziana, qua deteguntur infiniti gradus , tum infinitorum, 
tum infinité parvorum, non potcrat Vir. Clarifs. eofdem 
infinitorum ordincs altiores explicatius difüinguere, & re- 
cenfere, quamlibet hyperbolicam arcam. ad iuum infini- 
tatis gradum expreíse revocando; Satis ergo mirari non 
poflum, qui potuerit, abíque novx analyfeos principiis, 
latentem in altioris gradus hyperbolis altioris etiam. in- 
finitatis gradum fcliciffimo ingenio fuo fubodorari, & ex 
negativa illa expref! one P/u quam tnfmiti exiteniiam. de- 
ducere, generalem illam regulam fuam ( quam nufpiam 
fallere Varignonius convincit ) in Schol. prop. 101. in- 
trepidé exponens , qua cenfet, quod fi eadem ratione mi- 
nuuntur ordinato, qua crefcunt abíciffe, emergit totius 
arez fpatium fimpliciter infinitum ; fi veró majori ratione il- 
1» decrefcant, evadit abfoloté finitum; fi demum minori 
ratione ille minuantur, emergit arca plufquam infinita. 
Ubi patet, hunc canonem, zqué ac negativam indicis 
expreffionem , pro fatisidoneo criterio haberi poffe , & ad 
difünguendas fpeciales claffes infinitorum, ad quas varie 
figure revocantur , utiliter adhiberi; 7Equitatem porró 
ipfam 
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ipfam poftulare , ut hac fatis commoda, & naturali expo- 
fitione Vallitiant fenfus, dum altiores 1nfinitates, fub hoc 
generali, & confufo vocabulo P/uf/quam- infimutr , complexus 
cft, ejus doctrinam illuftremus, potius quam traducamus, 
& veriorem banc inyflerii enodattoueim , ditincus varus. infi- 
ritoruim. gradibus , proferamus , potius quam ut per inver- 
ironens aree hyperbolice (. quee Vallitiane methodo: mini- 
mé coagruit, ut vidunus ) negativas expreffioncs. vulgato 
more exponendas, reprehenfa, & rejacta Clarifs. Auctoris 
methodo, abiectaque [ ob fcrupulum in ufu vocabuli ap- 
prehen:um ] tam mirabili. P/ufquem tfmitarum: Ípatiorum. 
veritate, Judicemus . | 
23. At enim abfurdum videtur Varignonio , quod. ratio 
*. ad — ríit utcunque mjoris inzqualitatis , tantum abeft, 
ut exceffus plufquam. inüniti habenda fit, alias enim. ea- 
dem ratio :qualis dicenda foret inveríe rationi minoris 
inequa'itatis , fcilicet — 1. ad 1., quia quod ab extremis 
producitur, equatur producto ex intermediis terminis ne- 
ativis ; Ego vero vim adeo ineluctabilem in hac obvia dif- 
Ru minimé agnoíco, ut illi fuccumbere neceffe fit. 
Ponames centum libras Florentiz zquivalere 8 2. libris al- 
terius regionis, puta Matriti; vera igitur erit hec analo- 
gia: D:cem libre Florentinz ad novem libras Matriti , funt 
ut reciprocé novem libre Matriti ad decem libras Floren- 
tie; quod enim fit ab extremis, hoc eft roo. libre Flo- 
rentia e, equaturei quod fit ex mediis, fcilicet 81. libris 
matritenfibus, ex hypothefi. An igiturratio majoris inz- 
qualitatis. 10. ad 9. «quatur rationi inverfe minoris inz- 
qualitatis 9. ad. 1o.? Nullo modo; Nam termini unius ra- 
tionis juxtà unam quantitatis fpeciem comparantur , puta 
fecundum quantitatem difcretam multitudinis librarum : 
termini veró rationis alterius juxtà aliam quantitatis fpe- 
ciem referuntur, nempe quo ad pondus ; & utrobique eadem 
ratio eft majoris inzqualitatis, cum etiam 9.librz Nui 
plus 
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plus: ponderis ligbeant, quam 10. Fjorentie.. 7 

-;24. Sed. ut magis appofitis-exemplis rem cenfciam; 
nonne velocitas. Aquile ad velocitatem. formice eft reci- 
procé,;ut tarditas formice ad tarcitatcm. Aquilz? INcnnc 
denfitas aqux ad. denfitatem olei eft rcciprcce , ut raritas 
olei.ad.raritatem aque ?, Atque ut. propiós. adhuc ad pro- 
pofitum noftrum accedam ; nonne qui habet in. bonis Ico, 
aureos: tanto. ditior eftco, qui nedum. nihil babet, fed. 100. 
aureos debet. quanti vici m hic: paupcrior eft illo? Fc- 
quid àliiid autem figpificatur , cum dicitur 1. — 41::— 1.2, 
nifi-quód. perinde. of/tiva. quantitas upitatis cft. major [ & 
quidém. infinities , imo. plufquam ipfinitics |]: fmit: quanti 
tate i quam-infra nihilum diminutam.in coníéquentejma- 
ginamur:) iplius; —. 1, ut. negativa, fey defetirva: quatititas 
cjufdem — 1 major eft (eodem infinite multiplicitatis gra- 
du ) fair defecirva. quantitate ( quam;in. hujus relationis 
confequente imaginari faltem. poflumus ) pofitive unita- 
tis? nimirum quantó magis accedit ad pofitivam, & rea- 
lemquantitatem entis unitas affirmativa, quàm negativa, 
tanto magis recedit ab. eacem pofitiya, & reali quantitàáte 
entis unitas ncgativa ; quàm affirmativa ; Itaque. utrobique 
eft, ratio, majorzs , liequalitatis , fed in diverfo quantitas 
cepere; dbi féilicet pofrve, hic zegatíve; fpeciem. vero 
defumit. quantitas quz. relationem fundat, ab antecedente; 
ufide' quia'in prima relatione antecedens »eft 3:1 4. intelli- 
gitur comparari quantitas pofitiva, quz cum tanta non 
fit?fed infininies minor 1n confequente — 1; hinc illa ra- 
tio majotis inxqualitatis cenfénda eft; quia veró in. fecun- 
da tatione antecedens efl — 1. intelligitur hic comparari 
quantitas -privativa, Ícu defeQus, qui cum tam magnus 
non fit.in confequente T 1; fed infimties minor; hinc pa- 
riter .hec ratio dicenda crit, in fuo génére , sajoris imeqtut- 
litatis; "Nec majorem video in hisloquendi abufum , quam 
cum quies pro.infinita Monte ,.Íeu. pro velocitate - infi- 

el nité 
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nité parva , a Geometris paffim habetur; adeo: üt dici pol 
iit velocitas 'T'eftudinis elfe ad initialem. velocitatem ..gra- 
vium ex quiete defcendentium, ut tarditas hujus initialis: 
defcen(us'ad tarditatem Teftudinis ;'nec aliter dici poflet ;; 
eum qui'inorientem progreditur ; infinities magis 'eó. ace 
cedere; b e qui' in. occidentem. graditur ; pári- ratione ; 
qua vicifhim hic infinities magis inde recedit , quamalle. (/1:)] 

^25. Ceterüm quandoquidem ex Cl. Holpitalio 5 £rac: 
de Ipfiitó parvis art. 46. quelibeeindeterminata quantitas: 
antequam ex pofitiva evadat negativa , debet neceffari5 aut 
per nihilum, aut per Infinitum tranfire, & quidem. per il- 
lud, fi continuó minuatu£, pér hoc vero, fi continuo.aug 
geatur[ undeeft, quod in regula monachoraüm 'preefcribi-. 
tar, ad inveniendami maximam; aut minimam qüantitaten;. 
-B13 nd. E SaIBLDI i220 p 131 QJ RIDE ee poni? 

MTMÁTTTID— SURE : koe TY . , - : : - : , 

: (1) Hinc obiter fimiles ali^ paradox inftantiz." fol euntdr ; ham primo. cum. 
fti.r::-oa.- 1; quia;! five media , five extreta; invicenx duca$ ; femper pros 
dit ^4 2; prima veró ratio minor fit quam inverfa.fecundz ; ideft z-. r «4 — 1 
— :quiá factum 'ab extremis — 4^ « —' 1 facto 4: niédiis: ergo '& eadem fecáni 
da ratio deberet minor effe: faa. inverfa "ideft 1:010 er ipierqipgumqta: 
men factím, ab«extremis f 4, majus: Yon: &or a. mejis.t Lj fed obfervan- 
dur eft, hanc 'atálogíam, verfari: in genéré-qus i&dtis-" negativa: , xti! quain i e8. 
rüinor-e't:quantitast ( ideft: minus:defectiva )rquà magis: habet ds pofiivor; S ideo, 
in:hàc, comparationis Ípevie- t4 minuscenferi debt quam Er. n 
" Sécanió, ka. orit rUr; fétcomponendo i-r Acor Ope 13 
hog eft 0«—/ 1 ::: 0. t (nempe tanto: minus de negativo; habet o ,| quam:-unitas 
defectiva —.1 , qüantó minus.habet, de. pofitivo. idem o., quam unitas pofitiva ,1 
Unde'videtdr inferri — r Ti^ fr. Sed: nótzndum , quod^non refertur'idemi an 
tecedens; ad utrumque;confeqüens. juxtà exndem.rhtipnem:, feu £peciem. qubnti; 
tatis in. ipfo conceptae... Sic in f'aperioni exemplo.;ponendo librds-Flarentinas i 
niatrit ies B4 dii edr 10 fio m'zz9 m hofs '& cómpbnendo^re f F.41n Ma 


10:0 m .'t0;f 5: neq ideà. tampn: (9 mi [Lor f:quia: ddem.antecedéns ; dsronfis 
quenti, comparatur juxtà quantitatem; difcretam. numeri, Iorarum. , aiteri vero. 
Cone q-r^nti" juktà-quántitatem: contintam. porderis-ediimdenV;!- 51:050 Or 
| Eerti? 'denique:ex. quo plufquam; in&nitum Ad finitum affzratur effe-a-:V.allifio. 
DpE.7* r3 Sikquis inferret; Convertendo. fore finitum: ad. plufquam: infnitum,. 
5D rr, & Componehdo fümman.'finiti ,'& plufquam "inbniti effe ad: plufquam. 
infinitum :: x don. t j: hoe: e i: 0» r; qui. foret;ratio infipité. parya: totius. 
a2gresati ad fgam. precipuam; partem , cui potius:debuit adequari , ob differen- 
ei? inco àoarib;liter- mi orem Nes nda «etit " prima ebnfedhentia ) à qus arz 
quitur tonrertendo ; nifi s utividihus norer :iorot e rgn0n igitur. eget 
PIU ratio effe plufquam infiniti ad finitum. ; ecundá. autem.a converfo. hinitt. 
ad plüfquam infrmtam fed imb hac ipfa eft (^ interifihis tatiea] négiduss ) pluti. 
AMI Cd 
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poni debere ejus differentiam z3 o , vel z co , quippein 
confinio augmenti, aut decrementi talis quantitatis, €Jus 
diflerentia ex pofitiva fit negativa J utique ncn abfurde con- 
cipitur, quod ubi nihilum , aut infinitum atügerit , f1 per- 
gat cadem quantitas ulterius prccedere, & diminutionem 
infra nibilum , & augmentum ultra jnfinitum fuícipiet, adeo- 
que tum nihilo minor, tum infinito major , feu f/ufetume- 
infinita, nccefiarió evacet ; non quód quiccam eljo/gto nibilo 
minus, vel omnimodo imfuito majus re vera exiftere pofht, 
fed nihilo cujufdam generis, & infinito cujufdam ordinis. 
Ut. fi fumatur. in circulo. G : 
A G B. diftantia applicatz | 
EY 2 centro, C, que fit... 
CD, cuicorrefpondet CE, e 
Centro , & occurfui tan- 
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; gentis 
quí infinita ratío, Nifi quis velit antecedens rationis — 1. ri pofitivé. fumere; 
hoc eft per quamdam juris analytici fictionem, aliquid quantitatis, & "magni- 
fudinis ( licet infra o infinities. d:iminutz ) ipfi tribuere; quo cafu , admifla,, 
€onverfione ,. non fieret componendo — 1 t x 70; Eatenus enim — 1 appofitus 
ipfi t 1 deftruit , & annihilat ejus quantitatem , quatenus privative fumitur pro 
Nonio defectu unius unitatis, qui defeQus fuppletur adiecto $ 1x , ita ut 
jam nihil, feu o remaneat; at fi fumatur pofitiv? pro tantilla quantitate , quz 
ne dum pro nulla, fed minus quam pro nuila eftimanda fit, refpe&tu unitatis po- 
fitivz, tunc — 1T 1r 7 1, & ideó ratioaggregatiex finita, & plufquam infinita 
quantitate ad plufquam infinitam quantitatem evadit ratio xqualitatis , cui non 
derogat-adjectio illius tantillz quantitatis ad unum terminorum. 

. "Sed tum propter has falebras , tum propter rationes pag. 86. yer Libri De In- 
finitis indicatas, confultius ducerem, rationem plufquam infiniti ad finitum exhi- 


bere, aut Stanchariano modo pera , o, vel 4? . o &c. pro vario. infinitorum 
) a E , d PER Y 
gradu (ut /bidem pag. 74. obfervavi )aut characteriftica Leibnitziana per x . d 4 x ; 


five x. d? x &c. non pro 1.—1 , aut 1 . — 2 &c. quibus. expreffionibus. varii 
plufquam infinitorum gradus nequeunt fignificari , quia cum tam — 1 , quam, 
— 1 fint ejufdem inter fe ordinis, adeoque in ratione affignabili : : 1.2; adden- 
do rationem — x ,—2 rationi r. — 1; non exurgit ratio, 1, — 2 infinities ma- 
Jor precedente r. — 1, fed propà zqualis, quia non comparabiliter augetur hac 
per additionem illius infinities minoris, neque adeó ad fuperiorem ordinem ele- 
vatur. Et in hoc duntaxat ( ut dixi pag. 86. libri erat; ) Vallifii tatio. deficere 
( nempe fcopum hunc, diflinguendi varios plufquam infinitorum ordines ,non at- 
tingere ) mihi femper vifa eft, etiamfi, veluti in eonfufo , rationem illam imagi- 
naram , & indeterminatam pofitivi ad negativum [ qualecumque fit confequens, 
five— r, five— i,five — 3 ] utcunque referre viderem rationcm majorem. 
infinità, feu plufquam imfinitam irdeterminaté , & abfque ulla variorum ordi 
num giftinctione fpeciali confideratam. 
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gentis interpolita - znel- Ha die «: 
ligaturautemilla continuó ^ ^77 
decrefcere,per acceffü pun- T 
&i D. ad centrunv C , hac 
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viciliny continuó augebi-: : | 
tur, per receffam puncti É ab eodem centro 3 itaque. ubi 
penitus evanuerit C D, fa-ta zi o, ob coincidentiam puncto- 
rum D, &C,tunc C E infinita evadet , puncto E ad infi- 
nitam diítantiam a centro C recedente, quia tangens ex 
vertice. G Jam parallela fiet diametro C B. Quod fi per- 
gat punctum D ulterius procedere verfus A , veniendo in 
fitum 7; jam quantitas C Z fiet negativa, eademque mi- 
nor nihilo dici poterit: non quatenus revera aliquid non 
fit, fed quia non eft aliquid ad eandem partem. dextram 
punzu C, ad quam extendi con(ueverat , inió potius tran- 
fiit ad oppofitam partem finiftram, quod multó minus eft, 
quam fimpliciter nullam habere exteníionem ad dextram; 
ita ut femper deinceps pergat punztum Z à centro. C. re- 
cedere, cui antea continuo accedebat ; & fic in genere pro- 
gretus verfus punctum C confiderari poteft intercepta C4, 
ut minor quam nulla, quia potius eft menfura regreílus. 
26. Porr5 tranfeunte puncto D ultra C ad partes con- 
trarias in d, etiam pun:tum E, velut emenfo infinito in- 
tervallo, ad eafdem oppo'itas partes tranfit in e, fitque Ce 
negativa, & quidem definite quaatitatis ipfi C. Z recipro- 
ce; tantum abeit , ut p/ufquai - rufinita cenferi debeat. Scd 
obíervandum eft, partem, que punctis C, & e intercipi- 
tur, vel fami poffe ex C pzr E dextrorfum (ad quas par- 
tes jam extendi fupponebatur ) in infiaitum progredien- 
do, ufqu: dam completo veluti inánito circulo, ad op- 
pofitas partes finiftras in puacto e coníiftamus ; vel imme- 
diaté ex C ad. dictum pun'tum e finiftroríum pervenien- 
do. Hoc /:cando modo, ipfim C e quiddam finitum ef- 
Íc concedo; priori tamen modo cft quiddam p/ufquam - in- 
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finus, m3jor-éft étilnt; quàm quibec! 'affignabilig extenz 
fio- lonirudinis fimp! iciter infinite! ad. dextétam' proténfe; 
Sic quia longitudo Civitatum defumitur a ptimo meridia 
no, Ivderum vero àb initio arictis ; oriéntem 'versüs com» 
pütando, fi uhbogradu: -oécidentaliorem locuni güc ftéllám; 
quam fit initium illüd: longitüdinis, ; conlideramitis; &jus:lonz 
gitudo erit omnino: gi $0. non- Vero: erádüs: ürfiusj; & r$ 
vera tantum cireuitum »peragére^cogitur -Sol'; ut à primo 
arictis eradu ad' ultimum pifcium [ illizalias: /Contiguum:] 
procedat; idemque contingeret; fi ámmenfa foret ambitus 
terre, vel firmamenti amplitudo; quo cafu düe urbes aut 
ftelke proxime; féü' paucis leucis-éx^una parte difiunéte; 
ex alia parte diftantiam haberent plufquam ^infinitze loz 
gitudinis' metifura ['abfolüta feilicet ; ndm relativa ?per: diee 
los 360. gradus táxaüida feinper effet] determinatam ; Quod 
& alis clarioribus exemplis oftetidére pronum. effet, nifi 
peHDIed pH n Vatigüonió h&c: fupetilue 'obrfudb: fatis: 
agnofcerem ^^ ^ " 
27. Venio igitar jam. ad' beccpttintiónoi Circa! ascledg 
conta*tus , quem :equalenr affe infinité exiguo ad centrügi 
ofculantis circuli conftitutó Vir Clariffinius àdhuc conteri-- 
dit, etíi ego cjus dimidium ad fummüm haberi poffe ftaz 
tuerim in Scbo/. drop: 4. Mes affertionis ratio "fuit , qaod: 
ab Euclide didicerim, angulum a tangente, & fecante Ccon2 
tentum zqualem effe ei ,' qui 1n alterno fegmento , Í cujas 
utique duplus eft ángulus àd centrum confhitutus , ut ipféz 
met Euclides demonttrat : Unde ( Cum feédns àréüm infini- 
té parvum, dici poffit (ad fümmum' ) cum illo coincide 
re , efficiet ad tangentem angülum contactus dimidiüm'anz 
guli centralis ; Imb etfi ab arcu infinità exiguo' fubtenfami 
difcernere quis velit , confequenter angulum contactus mi2 
norem, quam fübduplum contralis anguli: fateti Ef 
nünquam vero illi prorfus equalem. ^. 0j 
^38.  Regerit tamen Vir Clariffimus; ' 'he 1 non ficis Ex 
diffe, 


. t 


7* 
a 
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diffe, quod circulus pro .polygono .infinitorum lateram, 
in ejufmodi.profundioribus; difquifitionibus , haberi foleat, 
cujus proinde unum latus productum | exhibebit angulum 
externum coincidentem angulo contactus femicirculi , eun- 
denique -zqualem angulo , quem unicum dicti polygoni.la- 
tus ad centrum fubtendit, ut generatim in, omni tfegulari 
polygono evenire.neceíle.eft- Fateor quidem circulum , & 
magnitudine, .& forma. quivalere polygono infinitorum 
laterum; .five--circumfcripto, five infcripto, dummodo 
bec. fuppofitio auo fenfit intelligatur , & cum debitis cautio- 
uibus. applicetur Sed nego; hanc «quivalentiam , ufque ad 
fuénu a de quibus agimus , qualitatem exporrigi. pof. 

s;hego.àd. omnem effectum extendi debere ; cujus difcri- 
minis-ut gliud notilfimum exemplum afferam; nonne eyi- 
dens eft ,,tametí perinde incidentes radios reflectat curva 
fuperficies ac planum tangens, eodemque angulo radii 
veliliart.a:; curva linea, atque a recta ipfym contingente , 
nihilominus fpeculum fphericum a polyhedro infinitorum 
pladorum, plurimum SEES adeoque &Girculumra poly- 
gono infinitilatero, in ordine ad. exhibendam objecti ante 
ipfum. expofiti imaginem ?.nam ab illo quidem. unica, ab 
hoc multiplex de ; pofitio autem longé alia erit, 
quippe in;hoc.determinabitur ex coneurfu.reflexi radii 
cum. catheto jn fingulas facies , five in quzlibet refle&en- 
tia; plana polygoni , ex obicctipunctis demiffo; in. illo, au- 
tem Jongé alia ratio eft; talis namque eft in radio reflexo 
diftántia1maginis a puncto reflexionis circuli , que fiin radiü 
dirg&um transferatur, ejufque portio circulo. inclufa bifa- 
riam fecetur , ab, hac fecüone, & puncto translate. 1magi- 
pis; punctoque incidentie, & ipfo obie&o , harmonicam 
dixitionemoSoBIUTHEre. S Ogeke i nas: vilae eiie 
«29. In noftro igitur propofito tangat N T. circulum ra. 
dio CT defcriptum, & ducatur fecans CN occurrens pe- 
ripheriz in F,.& jungatur fubtenfa TF, necnon a E 


TG perpendicularis fecanti/CIN j-:Con 
fentio-,'quod. accepto. arcu, T HE. iüfinité j' 


AdExcept;Varignon. 3x 


B 


pàárvo; poteft is coniiderari ; ut coincideng 
vel cum TN , velcum T. G, quz funt fe« 
milatera polygonorü, alterius quidem:;cirl — |^ 
cumícripti,akeriusaptemrnfcripti;]Namr — 9 c 


pro alia tutó ufurpart queat, imó etiam e el 
, dücenda 


eft, fed' plerumque minor ;:& euirad fummurá. fit ultimà 


Ad plus 


3x  nomgProftafioo 1 5 

plus erit ;di&ti: anguli: contactus ; fed -ari- 
gulo IN T G per 8. 6::e/em. lemper —:an-. 
gulüs-ad- centrum. TC F; idque perpetuo; 

verum; erit , quantumyi1s imminuto femi- 
latere infcripti ; yel circumícripti polygo-: 
. ti; crgo repügnat;;; quod unquam fiat an-: 

gulus NEF e angulo I OF; fed ejus. ad 

fummurh. fabduplus cenferi poterit; nec: enim przfumen- 
dnmeft; contindato in 1áhnitufn acce(lu. puncii F ad pun- 
éuin:;T ,;, différentiam. anguli contactus. ab angulo ;centrali: 
penitus ürijuam;evanefcere poffe; cum femper hórum an-: 
gulor ratio: ad fubduplam;conuergat ;.;&;in. eam; deni-; 
que :deíinat.;. nec improvifo falri an rationem zqualitatis: 
veleatulegenerate. c:51)2. ócii ,3s9Up Ftaqzulu C303 Us O3q 
sy raNec ven» eonfideratio anguli:externi:polygonorum;;: 
quii: (ámper:zéqualis centrali reperitur; huic propofito :con-: 
gruit j;:five-enim»polygónüm infcriptum 5fivetcircamc-: 
Ícriptüm:fumanius :pro: circulo: numquamiejuslatera erunt: 
-targeates.ad;eacittuli punta; ide:quibus agiiüs , ut; melius: 
intellizetürjeit doStriià CE Valli defeufrane-Tradlatus: 
do: iaulo cofitddiug caf 2. ubivfié€ habec Quogtam -cfculn 
vadius. facit- ad-qrerimelrum joel mrulos oreilos y vel faltem: 
il órwgg 2/4. 9o cutrimnque. equales: woufiderdndus verat: 
EM Nae UO ut CG (iperpendramlarts centro: 
cossd any o polygogi adiamundtaterum») cel x dt: 
sco oC (ab eudein centro ad. unm: angue 

! orum) sam: in mullo, dlto cafu vecla a 


A». 


- Y 

JS £ * / *y /. . Cis Pr í E 
siaogKb mires ctr faeint aad Werimatrum quarto 
.omoqgoNPueTT (8 folygém equales angulos yi dmifpe án 


poc soo wPuo Y o5 gal ad quodvis: aliud peranetri puinz 
émiiu ri Muuninm &lum: erint obliqui ;:do anequales; ba-: 
vtuque duarum G.eff brevillima , c C:4A Vongil ma omnium: 
a; ceto; adc perimetruin. ducarum., 4 ptout erefcit-Iaterum. 
AUBEYHS y d propin Ves wqualitatem: accedunt y. D p funt; 
2ulq Uf- 


ri 
H 
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mfnitó: wulta, le inf uité qropó accecunt ed equalitatem; v 
7 ctroulo eguales otii, «i comciaentes j. Sed: GILT. YEUE- 
ra eedem , cof derart pojjyusa quafi dvver[e . 62 im ciretdoctn- 
J deretur quintum. centacius, ut. a T auam laterum irf gute 
érevitm , tum efl tengens GE continuatio Laus doteris ( &on 
angulum cum ilo faciens , fed in ibo inmerja , uam 1 C Hoff 
uon— angtlus ) «& C Gh (quam radiis ad tavgentem fae 
at ) efi angslusreéius , prout uos afaamus . 6i pentium i- 
Iud contaéstis: confalerciur son at à F. latus, fed t A qume- 
dum augulare polygoni ( Jatera Fd, AN connecieus ) tat 


eff angulus contacius F.A P -— L Ra mfinit e eXiHUS NUN ati- 


ulus femicirculi CAF zz R-— - R, tifinità propà ad angu- 


jum velum veiilneum. asta biup i 
32. Quomodo patet ex CI. Viri doCtrina , nunquam xqua- 
ri angulum contactus angulo centrali FC A , fed ejus fub- 
duplum íumi pofle, quoties confideratur contactus ad 
angulum A, ubi non tangitur circulus ab ullo Polygoni 
latete fed áb. alia diftinctalinea P A T, que radio .A C per- 
endiculariter. incidit ,; unde refültat angulus contactus 
PA FE :dinidius. ipáus F C.A ; At. fi.contideretur. conta- 
€üs ad puncium G , litus quidem polygoni AF haberi 
poteft pro tangénte , fed re/pecdia iedü puncli G , uon vero 
extrem puacii F,ubi latus idem polygoni extra 3pfum ex- 
currere incipit ; unde angulus contngentie cenferi nequit 
externus ille H F O , quirevera qualis foretcentrah F C A,: 
fed nullus plane angulus hinc reífultat; qui-fit ad icentra- 
lem comparabilis; pro tali (iquidem nemo cognofcere paf- : 
fet retorlionem linex rede in íe ipfam reflexe, qualem 
exprimeret: Calaimi ductus per-puncta FG FH. ultro, citro- 
que recurrens , a€ fui 3pftus veífügia relegens. 
-.33. Neque neceífitas vlla :nos €ogit , in mfinité parvis 
hoc portentum cómminifci À quod induccre videtur Va- 


rgno- 
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rignonius ; dum d idem circuli punctum tres tangentes ad- 
emittit. ,.ex: quibus. due. fint continuationes. contiguorum 
laterum polygoni , hinc inde ab angulo, quem conttituunt 
deinceps: produ-torum ; tertia vero:ett utrique intermedia , 
radiumque perpendiculariter fecat. Quali veró methodus. 
infinitefimalis ejufmodi: paradoxis indigeat , & quidpiam. 
repugnans inferat communi Geometraruim methodo, apud 
quos zzica, femper habita fuit ejufdem circuli tangens ad 
unum , idemque punctum ejus peripherie! nec fcio diver- 
fum effe.circulum «ique curvum a circulo ,, quem, veluti 
enfinitilaterum concipiunt Mathematici: (ed unam, eandem- 
que figuram hifce vocibus fignificari femper fum arbitra- 
tus ; nec,enim differt continua curvatura ab infinita flexio-. 
nej quia fi aliquot laterum»flexilineum tantó magis cur- 
vum quid reprefentat , quanto plura, & minutiora funt la 
tera; que infle&untur, & perimetrum talis flesus compo- 
nunt, utique fuppofitis jam infinitis lateribus, & infinité^ 
exiguis , non poterit flexilineum non evadere ubique per-: 
fecté. curvum .. Ob éJil3ii» 3 pr ; 1 J f A. (rti uu 
-:34. 'Aliunde' autem ;. quecunque compendia: per. Va-: 
rignonii metlhiodum'exibentur; iequà,. & 'accuratiüs, aut; 
certé tutius haberi polfunt juxtà meam hypothefim :: un- 
de & ipfe. Varignonius expertus. eft, quod pofito angulo 
contactus non zquali, fed. fubduplo anguli ad centrum, 

& faciendo quadratum arcus infinité parvi zqualé, ut re-- 
verà haberi debet , re&angulo'diametri in finum verfum , 
fcü fübtenfam-anguli- contactus; non autéàm zquale rectan-- 
gulo radii in: eandem fubtenfam , ut: poftmodum affumpfit : 
1dem Vir Cl. in locis ;quós met fcrupuli refpexerunt ,ex- 

ertus eft, inquam, legitimas formulas.radiorum, indé. 
ib prodiffe; imó ubi deabfolutis , non vero relativis quan- 
titatibus duntaxat determinandis agitur , ipfemet experiri: 
potuit, non veram regulam ex principio illo anguli con- 
tatus equalis ei ;:qur'ad centrum conflituitur VEONARUPI 

: ü ! e 
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fed plané fpuriam, & illegitimam. | 

35. Quod ut conftet, [ ad exemplum | 
enim aliquod proferendum , in quo 
illa. methodus fallat, me Varignonius 
provocat ) fit PM altitudo, per quam 
grave decidens fibi eam velocitatem ac- 
quireret , qua füpponitur , defcribere cir- 
culum GM N ,autaliam curvam, quam 
hic cireulus ofculatur in punto M.]ta- 
que in latufculo GM polygoni ipfinitilater1, fub cujus 
forma circulus ille concipitur, ultra perimetrum curvum 
directé producto, fumatur M O dupla PM, & centro M, 
radio MN contiguilatulculi defcribatur arcus circuli NL, 
ac jungantur-ad centrum. radii MC, CN. Qvoniam ergo 
MCN evaditfimile triangulü 3pfi NVL, tofto MCzr; 


& MN ds, fiecN Lu DL ; fit infuper PMz 5; 


adcoque MO zi 2 4; erit tempus defcenfus per PM c tem- 
pori motus xquabilis per MO , eadem velocitate per fde- 
Ícenfum ex dicta altitudine concepta; Sed tempus per MO. 
ad tempus per M L erit in ratione fpatiorum :: 24. 7x; 
ergo & tempus defcenfus per P M ad tempus per ML, fi- 
ve ad illud per EN [ quod tranfigitur interim a vi centr:- 
peta retrahente mobile ex directione M L in aliam MN, 
duni circulum defcribit, vel quod percurreretur a vi cen- 
trifuga, fi mobile, quod circuit; fibi relidtum, pro curva 
MN, tangentem M L describeret, ex puncto IN ad Lin- 
terim af'urgendo ) erit in ratione 24. dx; quorum tem- 
porum duplicata ratio , nempe 444. d* ,ert(extheo- 
ria defcenfus gravium ) eadem , ac ratio fpaticrum in- 
terim a gravitate tranfmifforum; quaré fi primo tempore 
peraQuni fpatiuni crat P M , five 2, temporeinfnité par-- 
vo (quo vis centrifuga moveret per INL) fieret vigravi- 
E 2 tatis 


* 
x 


^ 


C 


SOEHUNPENN DUNS MR o in Fire ioa SPA 
tatis fpatium ——.,:& idsb vis centrifuga ad vim  gravita- 
| A d.i TW y) 


* 


tis cifn fit in radone fpatiorum iifdem. infinité parvis 

tcmporibus ab. inidio; inotus tranfinidorum , erit ut NL, 
ui | -9g apdetizoladamod uissioinol2 4873 

drin :28 o da d 

ideft (ex hypothefi Mia ) » ad. qp» Mumpe i 


*à ; 1 $ik í a2 2.4 
4.4. T, five ut 2. —; id quodeít contra Hugenium, FHo- 


fpitalium , & alios. demonftrantes vim, centrifugam effe ad 
: Au jl. Y Y TENA pec ! í X3 11-3 
vi pravitatis : ^a. — Unde falfa erit prop. V. Hugenii 
| Tot i4591k 21 Takd n , jurTo9 A (act 


De vi;centrifuga , definientis ;; Qcuod: J£ mobile: im circumfe- 
ventia:circule fexatur: ea. celeritate: quam acquirit: cadendo ex 
altitudine , que ftt quarte parti diametri equalis, babebit co- 
natum: d centro. recedeudi equalem. [ud graumati; Nam ex 
premiffo: ratiocinio id potius contingeret , ubi foret « zi 


.—,ideft o&av& parti diametri; at ubi P'M effet quarta 
P AE ;E | NC 
Wei LA SBETIEAT TM pov "c EIC 
Diametri pars, nempe iz—., fieret vis centrifuga: duplo. 

| 2. 


major vi gravitatis; non igitur legitimé procedit ejufmo- 
diratjocinatio. . . | 

36.. Fruítra veró exciperet; Varignonius, quod in confi- 
deratione circuli polygoni liugola L.N. tranímitti intelli- 
gitur motu :quabili , non, autem accelerato.; & ideo. nou 
nifi ejus medietas conferenda eft cum fpatio: interim. gra- 
vitate per motum acceleratum confecto.. Enimveró perin- 
de acceleratus;, aut :equabilis neceffarib. concipi debet mo- 
tus gravitatis unico. momento reípondens , ac ille, qui ex 
vi centrifiga, vel onpoíita, centipeta pendet: cum fint 
virc& ejufdz genzris, € ex equo applicate péteninpot 

eidem - 
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eidem Íubiecto: unde in Parabole deícriptione qug fit. à 
projects , lineola fubtenía angulo contactus, & axi paral« 
lela refpondet utique motui momentaneo gravitatis j: p&* 
rindé 2c lineola N.L, fuperius coníiderata |. refpondeat. moe, 
tui vis centralis; cur ergo in una potius, quam in alia, 
fupponi poterit elementum  fpatii. motu accelerato , aut 
zquabili tcanfmiffum ?: Qa ratio coget nos tempore 1n« 
fanté parvo gravitatem .noa uniformiter operantem fine 
gere, dum vim. centrifugam eodem. temporis elemento 
uniformiter moventem fupponirrus? 26 s ITi2TSup 
|. 37: Quod fi radii oículantium citculorum fimili metho- 
do:a.celeberrimis yiris.optimé determinantur jid non co» 
git, ut peromnia legitimum arguendi modurmi'a Varipaoe 
nio hac in re ufurpatum fateamur; nam quoties. latuieu- 
lum G M productum prota teugente: cure accipitur ; fal: 
lax omnino invenitur :: quoties dutem in argumento nihil 
rcfert, an illud latus rigotofam: habeat tangéntis. pofitió- 
nem, an veró. dumtaxat illi-infinité: próxima , icaut pd 
tius fecantis sufinità -párve Ípeciem fubeat ; tunc opuime 
fuccedit demonftrationis progreffus ;; nec vero ipfe in aniz' 
ino. habui hunc argüendi modum: géneratim eulpare , fi 
fano. fenfu exponatur fuppofitio, cui innititur: fed cancum: 
Tyrones commonere, ne verum atigulum. contaGtus. in- 
difcriminaum pro angulo infinité parvo ad centrum con- 
ftituto:acciperent,, ut vifus eft facere-ocie citatis m Scbol. 
| tioftro. C1. Varignonius ; Is énim non. pro. Secazte'; fed: pro 
Tangente-accipat: lateris polygonorü prodüctionem: in Qo: 
mentar« Acad. reg. 1300. 433. Novembr. prop. 7. dicensz-tiva-- 
ginons: [ur l'orbe AL M le petit coté Q. L - LI lequel pro-- 
longe faffe la tangente L.H : & limiliterin Commentar. 1701. 
29. Januar.- n. 1r. ubi ait: $0: 4L /e rayon: de far devellop-. 
póe am pom L, qv L H unetogchante: en ce meme point. Ncc: 
- difpari modo. i: Septembr. 1103.4. 2. vocat Ll toggentém. 
curvz in L, imó. &€ radus ofculi perpendicularem , idquod 
UT de 
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veta tangente, non ds fecante Ed citi poteft; & demum 
24. April. 306. n. 17. expreíse.fupponit.curvz fub ípe- 
cie; polygoni ;infinitilateri. confiderate. parvum. Jatus ML. 
productum ad T , evadere tangentem,.& tic alibi; :dum in- 
terim Cl. ERAS Bernoullius a Varignonio citatus 1n Z&fzs 
Lipfre aneufis. Aprilis. 1694. radium. ofculi inveftgaturus , 
nunquam: pro. tangente habendam efle expreffit productio- 
nem laterum curve contiguorum, quando:ab iiscontineri 
dixit angulum centrali angulo radiorum. proximorum: &- 

ualem ; Sed ita locutus eft, ut de lateribus polygoni in- 
fibi infinité parvos curve arcus fecantibus, totum ejus 
ratiocinium commode , ac veriflimé exponi pofi; pedemb 
que cautio in aliis notari poteft. ^l gunimo 

:38. Ceterum fi. M.B non. pro. iiic fed. pro tangente 

rigorofa hábeatur ; ducto arcu. IN Lad antervalluminfinité 
parvum MN; duci poterit: alia; tangens IN B. occurrens 
priori. ML. in.B,; ac. tum; tiapgulum.;;: bulir ag 
MCN, non, Apfi MNNL, ( ut Tura e phe 
nius putat ); fed potius triangulo BNL. ide n fapra 
fimile cenkeri -debet.;. angulus;. quippà.. ond gag. 35." 
L BN dupluseft ipfiusB MN, vel BN Yon nud «oc T 
(quippe latus B.M zi BN.) ficut Sales n 
dem duplus eftex di&tis MCN; &quia i. 0o oc 
trianguli MN.L angulus ad IN rectus eft n 
ad femicirculü. diametro M L defcriptum, erit As femicircu: 
li centrum , ideoque BL z BN , ficut C M — CN qua- 
ré fimilia June triangula L B N, M CN;undeC€ M. MN 
:: BL. LN; feu. retentis fuperioribus fy mbolis,: y. das: 


"a 


dx Jack dx à 
à C ALN, non vero m 
m 2n 2 


..39. Ut autem melius conftet, quis ibis s me fit cjufio- 
di angulorum ufus, & quale in ipforum comparatione. di-. 
fcrimen attendi debeat ; haud abs re fuerit: ad fequentem 
fpeculationem. digredi; Evolvatur peripheriacitculi A B.D y 
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: . : ; 1 e : 
&ubme oriatut' cürva A EgG,perz eomun , eos: » 
A : har ap bina: " " ; / P" , e x» rtyu 
tangentes B E j de, reípectivis. dr-.;: nu 4 GEREISQETDI : UB 
cubus A.B , 25 zqvales, determis ^.) de ot fu) 
nata; Frit temper longitudo. cur-. 5 /—..,.9.-. ge 
ve JAulo:e:rterua »proportionalis;i ($25 rU 
poft:Diamerum AD,.& arcum, 7 
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A:Bb; adéo üt quadtata Ab ,vel 7 PI E 


b. € lempes equentur.-xectangulis8—777—7 70.5 
DAce;litqueífpaium AEGDBA — — : i 
convoluta quxdam parabola ;:dujus axis^in curvain AEG? 
abierit, ordinatis E B, e& eidem perpendiculariter manen- 
tibus-applicatis:,.licét fc invicem: decuffantibus; &;circu-: 
lum A B D mutuo quodam amplexu cingentibus ; 1dque 
conftat ," comparando feétores fimiles infinité parvos B C 05 
EFe; nam utervis angulorum B.C j;:E;E e ejufdem eft 
quantitatis , utpote cuim 'codem B F/ complens: duos rez 
ctos; cum reliqui anguli ad B; :& ^ 1n quadrilatero: CBP/* 
recti. jam. fint ob contactum circularem:; itaque pofita^ 
B kxr;:A Boc; Au mo24 erit(C B; EFibBbEexss 
"naillonlamiceW dito uiupungs id iowx06.249 2yig9 
ideft zr ixi: dx. es zz, & fummando 77 zz; ideft? 


bete 
[e 


curva; A E e tertia proportionalis poft duplum radii ,:& ar^ 
cum A B/ correfpondentem ; quia veró. & feCtores fimiles: 
funt ^ut radiorum quadrata, erit zr - xx£: BC, feu? 
rdx; 3; (m£itidx ;': 090 5 Vni (nile fy AAT ZI 
uu BEKemogr $o& integrando, fpatium AB 5e zi. 
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o fülnNunii»smu x 4330€ n 3D020D,0700,2122 In DIN fiw 
5.» & fübrogaudo z pro 57, fict idem fpatiti s — nem-, 
pe dimidium. patabolx explicate, cujus axis AE e, ordi-? 
nata-foret eb. Quod fieadem curva A E/e rurfus evolvere-- 
tur, & faceret aliam curvam *, qu: iterüm: evoluta daret 
aliam. cutvam Z ;"atque:; ita deinceps ; harum 'Curvarum. 
omnium longitudines note fierent; ham utptior z — 


MX 5 x3 Á x4 à 
— ; ita fecunda 7 effetz ——:, & tertia «2 —— ; atque 
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ita 


4o ITO Proftafis 
ita deinceps , numeris 2.6.24 , & reliquis ex mutua. 
numerorum , ordine naturali crefcentium , multiplica- 
tione ( ut in Tabula Combinatoria ) deductus, nempe 1. 
25;1.2.351.2.3.451.2.3.4, 55 &c. Trilinea veró hifce 
curvis interiecta , ita fe habebunt; ut ficut primum t 
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L d : trimbis v ia I WO 
—— ,ita fequens foret 2: — ;&huicfuccedens zi —— 
ór SAÓRS C S $0475 
& ita deinceps; aut [ quo melius feries innotefcat pofita 


i i JIBFRMMA widpéMAS 1050. 
diametro. zx 2.7.22. 2. ] Ut primum trilineum — 2) ; ita 


fecundum zz froid ;é tertium z4 i ,& quartum z: rdi 
SUDDI 54 "donus gWwMoup ou quae 
& ita femper, ut liquet, eodé ratiocinio rem hanc expédendo 
40. Cuniautem in argumenti hujus progreffu , & fimili- 
bus arguendi nodis, tecta E F fumpta fit velut equalis E B, 
& fector E Fe velutidem cum fpatio EB^e, quafiac pun- 
&uin F caderet in J, manifeftum eft id legitime factum fuiffe : 
ex rnethodi infinitefimalis prefcripto , abíque eo quod an-: 
gulus B C£, vel EF eunquam zqualis fuppofitus fuerit an- 
ctlo contacus B2F; ita ut whgzitudie quidem fpatium. 
EBée velut zquivalén$, & cóngruens fectort E, F € famptum: 
fuetit; fed.mon foritia , aut /pecte figure : Quod ipfum in alus; 
exemplis contingere nemo ignorat ; necapfe quidem Vani- 
gnonius id paffim ufuvenire diffitebitur ; qui etiam, ut fpe-' 
ro, conatibus noftris, veritatis illuftrande ftudio fufceptis 
veniam. indulgere. non dedignabitur; & tum calami fui do-. 
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